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 EXERCICE 1   (8pts) 
On considère la suite (𝒖𝒏)𝒏𝝐ℕ dont le premier terme est  𝒖𝒐 = 𝟖 , définie par la relation de récurrence : 

      𝒖𝒏+𝟏 =
𝟏

𝟐
𝒖𝒏 − 𝟓. 

1) Soit (𝒗𝒏)𝒏𝝐ℕ la suite définie par :  𝒗𝒏 = 𝒖𝒏 + 𝟏𝟎. 
     a) Démontrer que (𝒗𝒏) est une suite  géométrique. Préciser le premier terme et la raison. (3pts) 
     b) Exprimer 𝒗𝒏   puis  𝒖𝒏 en fonction  de  𝒏 . (2pts) 
2) Exprimer en fonction de  n  les  sommes  suivantes :       𝑺𝒏 = 𝒗𝟎 + 𝒗𝟏 +∙∙∙ + 𝒗𝒏   et                                      
     𝑺′𝒏 = 𝒖𝟎 + 𝒖𝟏 +∙∙∙ +𝒖𝒏.  (3pts) 
 
 
 
EXERCICE 2   (7pts) 

On donne les deux nombres complexes définis ci-dessous :  𝒛𝟏 = −𝟏 − 𝒊  et   𝒛𝟐 =
𝟏

𝟐
+ 𝒊

√𝟑

𝟐
 . 

1) Déterminer le module  et un argument de chacun des nombres complexes 𝑧1 et  𝑧2. (2pts) 

2) En déduire le module et un argument  de   
𝑧1

𝑧2
 . (2pts) 

3) Ecrire  
𝒛𝟏

𝒛𝟐
  sous  forme  algébrique. (1pt) 

4) Déduire des questions précédentes les valeurs exactes de  𝐜𝐨𝐬
𝟏𝟏𝝅

𝟏𝟐
  et  𝐬𝐢𝐧

𝟏𝟏𝝅

𝟏𝟐
 . (2pts) 

 
 
 
EXERCICE 3     (5pts) 

Pour tout entier  naturel   𝒏 ≥ 𝟐 , on considère l’intégrale  𝑰𝒏 = ∫
𝟏

𝒙𝒏 𝒆
𝟏

𝒙𝒅𝒙
𝟐

𝟏
 . 

1) Calculer   𝑰𝟐. (1pt) 
2) Démontrer à l’aide d’une intégration par partie que pour  tout entier naturel 𝒏 ≥ 𝟐 :                                  

 𝑰𝒏+𝟏 = 𝒆 −
√𝒆

𝟐𝒏−𝟏 + (𝟏 − 𝒏)𝑰𝒏  .     (2pts) 

3) Calculer  𝑰𝟑 et 𝑰𝟒.   (2pts) 
 
 
 
 
 
 


